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úÂ„Â˜   ±      —  Î¢‰Ò       

ùÂÓÈù· ¯úÂÓ ¯ÊÚ ¯ÓÂÁ  Æ‚

 ÆúÂ ÎúÏ ÔúÈ ‰ ÔÂ·ùÁÓ· úÂ Îú‰ úÂÈÂ¯ùÙ‡· ùÓúù‰Ï ÔÈ‡ ÆÈÙ¯‚ ‡Ï ÔÂ·ùÁÓ  ®±©

Æ‰ ÈÁ·‰ úÏÈÒÙÏ ÌÂ¯‚Ï ÏÂÏÚ ÔÂ·ùÁÓ· úÂ Îú‰ úÂÈÂ¯ùÙ‡· Â‡ ÈÙ¯‚ ÔÂ·ùÁÓ· ùÂÓÈù  

Æ®ÌÈÙ¯ÂˆÓ© úÂ‡ÁÒÂ  ÈÙ„  ® ©

úÂ„ÁÂÈÓ úÂ‡¯Â‰  Æ„

Æ„·Ï· ‰¯ÙÒÓ ú‡ ÔÓÒ ª‰Ï‡ù‰ ú‡ ˜ÈúÚú Ï‡  ®±©

 ¯ù‡Î Ì‚ ¨ÔÂ¯úÙ‰ È·Ïù ú‡ ú¯·ÁÓ· ÌÂù¯ Æù„Á „ÂÓÚ· ‰Ï‡ù ÏÎ ÏÁú‰  ® ©

ÆÔÂ·ùÁÓ ú¯ÊÚ· ÌÈÚˆ·úÓ ÌÈ·ÂùÈÁ‰  

 Æú¯„ÂÒÓÂ ‰¯Â¯· ‰¯Âˆ·Â ËÂ¯ÈÙ· ¨ÌÈ·ÂùÈÁ ÏÏÂÎ ¨ÍÈúÂÏÂÚÙ ÏÎ ú‡ ¯·Ò‰  

Æ‰ ÈÁ·‰ úÏÈÒÙÏ Â‡ ÔÂÈˆ· ‰ÚÈ‚ÙÏ ÌÂ¯‚Ï ÏÂÏÚ ËÂ¯ÈÙ ¯ÒÂÁ  

 ÆÌÈÁÈ‚ùÓ‰Ó úÏ·È˜ù ÌÈÙ„· Â‡ ‰ ÈÁ·‰ ú¯·ÁÓ· ùÓúù‰Ï ùÈ ‰ËÂÈËÏ  ® ©

Æ‰ ÈÁ·‰ úÏÈÒÙÏ ÌÂ¯‚Ï ÏÂÏÚ ú¯Á‡ ‰ËÂÈË· ùÂÓÈù  

.
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Æ3 1 úÂÏ‡ù‰ ÔÈ·Ó ÌÈÈúù ÏÚ ‰ Ú

ÆÍú¯·ÁÓ·ù úÂ Âù‡¯‰ úÂ·Âùú‰ Èúù ˜¯ Â˜„·ÈÈ ¨úÂÏ‡ù ÈúùÓ ¯úÂÈ ÏÚ ‰ Úú Ì‡ !

  ABC  ÌÈÈ˜Âù–‰ÂÂù ùÏÂùÓ ÔÂú  .1

Æ®¯ÂÈˆ ‰‡¯©  AB AC=  Â·ù  

Æ ( , )1 0   Ì‰  B „Â˜„˜‰ È¯ÂÚÈù  

Æ 1  ‡Â‰  BC  ¯ùÈ‰ ÚÂÙÈù  

Æ x y3 9 0- + =    ‡È‰  AC  ¯ùÈ‰ ú‡ÂÂùÓ  

ÌÈ¯ÂÚÈù‰ ú‡ ‡ˆÓ  Æ‡  

Æ C  „Â˜„˜‰ Ïù  ®±©   

Æ A  „Â˜„˜‰ Ïù  ® ©   

ÆÏ‚ÚÓ· ¯ËÂ˜ ‡È‰  BC  ÚÏˆ‰ Æ D  ‰„Â˜ ·  y –‰ ¯Èˆ ú‡ ÍúÂÁ  AC  ¯ùÈ‰  Æ·

 Æ˜Ó   Æ‰Ê Ï‚ÚÓ ÏÚ ú‡ˆÓ   D  ‰„Â˜ ‰ Ì‡ Ú·˜  

 ‡ù„ ÏÂúùÏ ÌÈˆÂ¯ Ô·ÏÓ ú¯Âˆ· ‰ È‚·  Æ2

 ¯ÂÈˆ· ÌÈÂÂ˜ÂÂ˜Ó‰ ÌÈÁËù·  

 ¨ÌÈÚÂ·È¯ ú¯Âˆ· Ì‰ ‰ È‚‰ úÂ ÈÙ· ÌÈÁËù‰ È ù  

Æ®¯ÂÈˆ ‰‡¯©  Ô·ÏÓ ú¯Âˆ· ‡Â‰ ÈÚˆÓ‡‰ ÁËù‰Â  

 ¨¯ËÓ 10  ‡Â‰ ‰ È‚‰ ·ÁÂ¯  

Æ‰·ÁÂ¯Ó  20% –· ÏÂ„‚ ‰Î¯Â‡Â  

 ¨Ï˜ù  60  ‡Â‰ ‡ù„‰ Ïù ¯¢Ó ¯ÈÁÓ  

ÆÏ˜ù 3240  ‡Â‰ ÌÈÏúÂùù ‡ù„‰ Ïù ÏÏÂÎ‰ ¯ÈÁÓ‰Â  

    Æ‰ È‚‰ úÂ ÈÙ·ù ‡ù„‰ Ïù ÌÈÁËù‰ ÌÂÎÒ ú‡ ‡ˆÓ  
Ø  „ÂÓÚ· ÍùÓ‰Ø
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Æ¯ÂÚÈù· ˜ÈËÒÓ úÒÈÚÏÏ ÌÈ„‚ úÓ ®ÌÈù Â ÌÈ¯·‚© ÌÈ¯ÂÓ‰ ÏÏÎÓ  60% ÌÈÂÒÓ ¯ÙÒ úÈ··  .3

Æ®ÌÈù © úÂ¯ÂÓ‰ ¯ÙÒÓÓ  4  ÈÙ ÏÂ„‚ ¯ÙÒ‰ úÈ·· ®ÌÈ¯·‚© ÌÈ¯ÂÓ‰ ¯ÙÒÓ  

Æ˜ÈËÒÓ úÒÈÚÏÏ ÌÈ„‚ úÓ‰ ÌÈ¯·‚ Ì‰ ®ÌÈù Â ÌÈ¯·‚© ÌÈ¯ÂÓ‰ ÏÏÎÓ   0.57  

Æ®‰ùÈ‡ Â‡ ¯·‚© ‰¯ÂÓ È‡¯˜‡· ÌÈ¯ÁÂ·  

Æ˜ÈËÒÓ úÒÈÚÏÏ ú„‚ úÓ‰ ‰ùÈ‡ ‡Â‰ ¯Á· ù ‰¯ÂÓ‰ù úÂ¯·úÒ‰‰ ú‡ ·ùÁ  Æ‡

 Æ‰ùÈ‡ ‡Â‰ ¯Á· ù ‰¯ÂÓ‰ù ÚÂ„È  ®±©  Æ·

Æ˜ÈËÒÓ úÒÈÚÏÏ ú„‚ úÓ ‡È‰ù úÂ¯·úÒ‰‰ ú‡ ·ùÁ   

  úÂ„‚ úÓ  úÂ¯ÂÓ 4  ¯úÂÈ‰ ÏÎÏù úÂ¯·úÒ‰‰ È‰Ó ¨¯ÙÒ‰ úÈ··  úÂ¯ÂÓ 5  ÔÈ·Ó  ® ©  

®ÆúÈ Â¯ùÚ‰ ‰„Â˜ ‰ È¯Á‡ úÂ¯ÙÒ Ú·¯‡ „Ú ˜ÈÈ„ Íú·Âùú·© ø˜ÈËÒÓ úÒÈÚÏÏ  
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  Æ6-4 úÂÏ‡ù‰ ÔÈ·Ó ÌÈÈúù ÏÚ ‰ Ú

ÆÍú¯·ÁÓ·ù úÂ Âù‡¯‰ úÂ·Âùú‰ Èúù ˜¯ Â˜„·ÈÈ ¨úÂÏ‡ù ÈúùÓ ¯úÂÈ ÏÚ ‰ Úú Ì‡ !

Æ ( )AD BC=   ÌÈÈ˜Âù–‰ÂÂù ‡Â‰  ABCD  ÊÙ¯Ë  .4

ÆÊÙ¯Ë‰ ‰·Â‚ ‡Â‰  AF  

Æ E  ‰„Â˜ · ÌÈù‚Ù  ÊÙ¯Ë‰ Ïù ÌÈÈ˜Âù‰ ÈÎùÓ‰  

DA AE=  ÔÂú

   DC AF4=  

ÆÌÈÈ˜Âù–‰ÂÂù ‡Â‰  DAF  ùÏÂùÓ‰ ÈÎ ÁÎÂ‰  Æ‡  

 Æ AE= Ó¢Ò 5  ÔÂú  Æ·  

Æ˜Ó   Æ AB  ÚÏˆ‰ Í¯Â‡ ú‡ ·ùÁ   

 ¨‰Ê ùÏÂùÓ úÂÚÏˆÓ úÁ‡ ÏÚ DEC ùÏÂùÓ‰ ú‡ ÌÒÂÁ‰ Ï‚ÚÓ‰ ÊÎ¯Ó ‡ˆÓ  ÔÎÈ‰  Æ‚

Æ˜Ó   ø‰Ê ùÏÂùÓÏ õÂÁÓ Â‡ ‰Ê ùÏÂùÓ ÍÂú·

Ø¥ „ÂÓÚ· ÍùÓ‰Ø
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ÆÏ‚ÚÓ· ÌÂÒÁ  ABC  ùÏÂùÓ  .5

 ÆÏ‚ÚÓÏ ˜ÈùÓ ÌÈ¯È·ÚÓ  C  „Â˜„˜ Í¯„  

ú‡ ÍúÂÁ ˜ÈùÓÏ ÏÈ·˜Ó‰ ¯ùÈ  

  E  ‰„Â˜ ·  AC  ÚÏˆ‰  

Æ®¯ÂÈˆ ‰‡¯©  D  ‰„Â˜ ·  BC  ÚÏˆ‰ ú‡Â  

Æ DEC CAB3 3+   ÈÎ ÁÎÂ‰  Æ‡  

Æ AE = 2 EC  ¨  DC = Ó¢Ò 6  ¨  BD = Ó¢Ò 2  ÔÂú  Æ·  

Æ˜Ó  Æ DEC  ùÏÂùÓ‰ ÁËù ÔÈ·Ï  ABC  ùÏÂùÓ‰ ÁËù ÔÈ· ÒÁÈ‰ ú‡ ‡ˆÓ  

 ®AB AC= © ABC  ÌÈÈ˜Âù–‰ÂÂù ùÏÂùÓ  Æ6

Æ O  ÂÊÎ¯Óù Ï‚ÚÓ· ÌÂÒÁ  

Æ®¯ÂÈˆ ‰‡¯©  H  ‰„Â˜ · ÌÈù‚Ù  ùÏÂùÓ‰ Ïù ÌÈ‰·‚‰  

¨ α  ‡È‰ ùÏÂùÓ‰ Ïù ù‡¯‰ úÈÂÂÊ  

    Æ R  ‡Â‰ Ï‚ÚÓ‰ ÒÂÈ„¯Â  

 Æ ABH  ùÏÂùÓ‰ úÂÈÂÂÊ ú‡  α  úÂÚˆÓ‡· Ú·‰  Æ‡  

Æ AH  ÚË˜‰ Í¯Â‡ ú‡  R –Â  α  úÂÚˆÓ‡· Ú·‰  Æ·  

Æ OBH  ùÏÂùÓ‰ ÁËù ú‡  R –Â  α  úÂÚˆÓ‡· Ú·‰  Æ‚  

Ø  „ÂÓÚ· ÍùÓ‰Ø
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  Æ9-7 úÂÏ‡ù‰ ÔÈ·Ó ÌÈÈúù ÏÚ ‰ Ú

ÆÍú¯·ÁÓ·ù úÂ Âù‡¯‰ úÂ·Âùú‰ Èúù ˜¯ Â˜„·ÈÈ ¨úÂÏ‡ù ÈúùÓ ¯úÂÈ ÏÚ ‰ Úú Ì‡ !

   ( ) sinf x x4 2 4= -    ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ ‰ Âú  Æ7

Æ x0# # π  ÌÂÁú·  

Â¯È·Ú‰ ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù ËÏÁÂÓ‰ ÌÂÓÈ ÈÓ‰ ú„Â˜ ·  

Æ®¯ÂÈˆ ‰‡¯©  x –‰ ¯ÈˆÏ Í ‡Â ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Û¯‚Ï ˜ÈùÓ  

Æ˜ÈùÓ‰ ú‡ÂÂùÓ ú‡ ‡ˆÓ  Æ‡

¯ÂÈˆ· ¯ÂÙ‡‰ ÁËù‰ ú‡ ‡ˆÓ  Æ·

¨˜ÈùÓ‰ È„È ÏÚ ¨Í ‡‰ È„È ÏÚ Ï·‚ÂÓ‰ ÁËù‰©  

Æ®ÌÈ¯Èˆ‰ È„È ÏÚÂ ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Û¯‚ È„È ÏÚ  

Æ¯ËÓ¯Ù ‡Â‰  a  ¨   ( )
( )

f x
x

x a

1 2

2
=

-

- -
    ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ ‰ Âú  Æ8

Æ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù úÈ˜ÙÂ‡‰ ‰ËÂËÙÓÈÒ‡‰ ú‡ ‡ˆÓ  Æ‡

Æ P  ‰„Â˜ · ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù úÈ˜ÙÂ‡‰ ‰ËÂËÙÓÈÒ‡‰ ú‡ ÍúÂÁ ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Û¯‚  Æ·

Æ P  ‰„Â˜ ‰ Ïù  x –‰ ¯ÂÚÈù ú‡  a  úÂÚˆÓ‡· Ú·‰  ®±©  

Æ a  Ïù Í¯Ú‰ ú‡ ‡ˆÓ  Æ 3.5  ‡Â‰  P  ‰„Â˜ ‰ Ïù  x –‰ ¯ÂÚÈù ÈÎ ÔÂú  ® ©  

‡ˆÓÂ ¨® © · ÛÈÚÒ–úú· ú‡ˆÓù  a  Ïù Í¯Ú‰ ú‡ ·ˆ‰  Æ‚

Æ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù ‰¯„‚‰‰ ÌÂÁú ú‡  ®±©  

ÆÌÈ¯Èˆ‰ ÌÚ ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Û¯‚ Ïù ÍÂúÈÁ‰ úÂ„Â˜  ú‡  ® ©  

Æ‰‚ÂÒ ú‡ Ú·˜Â ¨‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù ÔÂˆÈ˜‰ ú„Â˜  Ïù ÌÈ¯ÂÚÈù‰ ú‡  ® ©  

Æ˜Ó   ø x 11   ÌÂÁú· ‰ÏÂÚ ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ì‡‰  Æ„

Ø  „ÂÓÚ· ÍùÓ‰Ø

x

y
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  ( )f x x2 5= -   ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ ‰ Âú  Æ9

Æ®¯ÂÈˆ ‰‡¯©  

 ‰ÏÂ·¯Ù Ïù „Â˜„˜‰ ‡È‰  B  ‰„Â˜  

Æ  y x x16 642
= - +   ‰ú‡ÂÂùÓù  

 ¨ f(x)  ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Û¯‚ ÏÚ ‰„Â˜  ‡ˆÓ  

 ÆÈÏÓÈ ÈÓ ‡Â‰  B  ‰„Â˜ ‰Ó ‰˜Á¯Óù  

 

!
Ï‡¯ùÈ ú È„ÓÏ ‰¯ÂÓù ÌÈ¯ˆÂÈ‰ úÂÎÊ

ÍÂ ÈÁ‰ „¯ùÓ úÂù¯· ‡Ï‡ ÌÒ¯ÙÏ Â‡ ˜ÈúÚ‰Ï ÔÈ‡
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y


