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„ÂÓÈÏ ˙Â„ÈÁÈ ≥–Ï ˙Â‡ÁÒÂ ÈÙ„    ∫ÁÙÒ  

     

  

‰˜ÈËÓ˙Ó  
  È˘ÈÏ˘ ÔÂÏ‡˘ — „ÂÓÈÏ ˙Â„ÈÁÈ ≥

ÈÂÒÈ� ˙È�Î˙

®„ÂÓÈÏ ˙Â„ÈÁÈ ≥ ¨ÈÂÒÈ ˙ÈÎ˙· ÌÈÁ·Ï È˘ÈÏ˘ ÔÂÏ‡˘©

ÔÁ·�Ï ˙Â‡¯Â‰
ÆÌÈÈ˙Ú˘   ∫‰ÈÁ·‰ Í˘Ó  Æ‡

∫ÌÈ‡˘Â· ˙ÂÏ‡˘ ˘˘ ‰Ê ÔÂÏ‡˘·   ∫‰Î¯Ú‰‰ Á˙ÙÓÂ ÔÂÏ‡˘‰ ‰·Ó  Æ·

 ÆÈÏ¯‚ËÈ‡Â ÈÏ‡Èˆ¯ÙÈ„ ÔÂ·˘Á ¨‰¯·‚Ï‡

Æ˙Â„Â˜ ±∞∞ = ≤µx¥  —  ˙ÂÏ‡˘ Ú·¯‡ ÏÚ ˙ÂÚÏ ÍÈÏÚ

∫˘ÂÓÈ˘· ¯˙ÂÓ ¯ÊÚ ¯ÓÂÁ  Æ‚

 Æ˙ÂÎ˙Ï Ô˙È‰ ÔÂ·˘ÁÓ· ˙ÂÎ˙‰ ˙ÂÈÂ¯˘Ù‡· ˘Ó˙˘‰Ï ÔÈ‡ ÆÈÙ¯‚ ‡Ï ÔÂ·˘ÁÓ  ®±©

 ˙ÏÈÒÙÏ ÌÂ¯‚Ï ÏÂÏÚ ÔÂ·˘ÁÓ· ˙ÂÎ˙‰ ˙ÂÈÂ¯˘Ù‡· Â‡ ÈÙ¯‚ ÔÂ·˘ÁÓ· ˘ÂÓÈ˘  

Æ‰ÈÁ·‰

Æ®ÌÈÙ¯ÂˆÓ© ˙Â‡ÁÒÂ ÈÙ„  ®≤©

∫˙Â„ÁÂÈÓ ˙Â‡¯Â‰  Æ„

Æ„·Ï· ‰¯ÙÒÓ ˙‡ ÔÓÒ ª‰Ï‡˘‰ ˙‡ ˜È˙Ú˙ Ï‡  ®±©

 ¯˘‡Î Ì‚ ¨ÔÂ¯˙Ù‰ È·Ï˘ ˙‡ ˙¯·ÁÓ· ÌÂ˘¯ Æ˘„Á „ÂÓÚ· ‰Ï‡˘ ÏÎ ÏÁ˙‰  ®≤©

ÆÔÂ·˘ÁÓ ˙¯ÊÚ· ÌÈÚˆ·˙Ó ÌÈ·Â˘ÈÁ‰  

 Æ˙¯„ÂÒÓÂ ‰¯Â¯· ‰¯Âˆ·Â ËÂ¯ÈÙ· ¨ÌÈ·Â˘ÈÁ ÏÏÂÎ ¨ÍÈ˙ÂÏÂÚÙ ÏÎ ˙‡ ¯·Ò‰  

Æ‰ÈÁ·‰ ˙ÏÈÒÙÏ Â‡ ÔÂÈˆ· ‰ÚÈ‚ÙÏ ÌÂ¯‚Ï ÏÂÏÚ ËÂ¯ÈÙ ¯ÒÂÁ  

 ÆÌÈÁÈ‚˘Ó‰Ó ˙Ï·È˜˘ ÌÈÙ„· Â‡ ‰ÈÁ·‰ ˙¯·ÁÓ· ˘Ó˙˘‰Ï ˘È ‰ËÂÈËÏ  ®≥©

Æ‰ÈÁ·‰ ˙ÏÈÒÙÏ ÌÂ¯‚Ï ÏÂÏÚ ˙¯Á‡ ‰ËÂÈË· ˘ÂÓÈ˘  

Æ„Á‡Î ÌÈ�Á·�ÏÂ ˙Â�Á·�Ï ˙Â�ÂÂÎÓÂ ¯ÎÊ ÔÂ˘Ï· ˙ÂÁÒÂ�Ó ‰Ê ÔÂÏ‡˘· ˙ÂÈÁ�‰‰

° ‰ Á Ï ˆ ‰ ·
ØÛ„Ï ¯·ÚÓ Í˘Ó‰Ø



ÁÙÒ ´ ∞≥µ∏∞≥ ßÒÓ ¨‡¢Ú˘˙ ıÈ˜ ¨‰˜ÈËÓ˙Ó ≠ ≤ ≠

˙ Â Ï ‡ ˘ ‰

Æ‰¯Â¯· ‰¯Âˆ·Â ËÂ¯ÈÙ· ¨ÌÈ·Â˘ÈÁ ÏÏÂÎ ¨ÍÈ˙ÂÏÂÚÙ ÏÎ ˙‡ ¯·Ò‰  °·Ï ÌÈ˘
 Æ‰)ÈÁ·‰ ˙ÏÈÒÙÏ Â‡ ÔÂÈˆ· ‰ÚÈ‚ÙÏ ÌÂ¯‚Ï ÏÂÏÚ ËÂ¯ÈÙ ¯ÒÂÁ  

Æ®˙Â„Â˜ ≤µ — ‰Ï‡˘ ÏÎÏ© 6-1 ˙ÂÏ‡˘‰Ó Ú·¯‡ ÏÚ ‰Ú

ÆÍ˙¯·ÁÓ·˘ ˙ÂÂ˘‡¯‰ ˙Â·Â˘˙‰ Ú·¯‡ ˜¯ Â˜„·ÈÈ ¨˙ÂÏ‡˘ Ú·¯‡Ó ¯˙ÂÈ ÏÚ ‰Ú˙ Ì‡ °·Ï ÌÈ˘

‰¯·‚Ï‡

® ABC 90o
B = © ABC ˙ÈÂÂÊ–¯˘È ˘ÏÂ˘Ó·  .1 

¨ B(10 , 8) ¨ A(2 , 4) ∫ÔÂ˙ 

Æ®¯ÂÈˆ ‰‡¯© x –‰ ¯Èˆ ÏÚ ‡ˆÓ C „Â˜„˜‰ 

Æ BC ÚÏˆ‰ ˙‡ÂÂ˘Ó ˙‡ ‡ˆÓ  Æ‡

Æ C ‰„Â˜‰ È¯ÂÚÈ˘ ˙‡ ‡ˆÓ  Æ·

ÆAC ‡Â‰ ÂÏ˘ ¯ËÂ˜‰˘ Ï‚ÚÓ‰ ˙‡ÂÂ˘Ó ˙‡ ‡ˆÓ  Æ‚

Æ˜Ó ø‚ ÛÈÚÒ· ˙‡ˆÓ˘ Ï‚ÚÓ‰ ÏÚ ˙‡ˆÓ B ‰„Â˜‰ Ì‡‰  Æ„

˜ÏÁ‰ ˙‡ Í˙ÂÁ  ( )x y 3 1692 2
+ + =   Ï‚ÚÓ‰  .2 

Æ A  ‰„Â˜·  y –‰ ¯Èˆ Ï˘ È·ÂÈÁ‰ 

 BC –˘ ÍÎ ¨Ï‚ÚÓ‰ ÏÚ ˙Â„Â˜ Ô‰  C –Â B 

Æ®¯ÂÈˆ ‰‡¯© x –‰ ¯ÈˆÏ ÏÈ·˜Ó 

Æ ( , )C 12 8- -  ÈÎ ÔÂ˙ 

  Æ B –Â A  ˙Â„Â˜‰ È¯ÂÚÈ˘ ˙‡ ‡ˆÓ  Æ‡

ÆBC  ÚË˜‰ Í¯Â‡ ˙‡ ·˘Á  Æ·  

Æ ABC  ˘ÏÂ˘Ó‰ ÁË˘ ˙‡ ·˘Á  Æ‚  

Æ A ‰„Â˜· Ï‚ÚÓÏ ˜È˘Ó‰ ˙‡ÂÂ˘Ó ˙‡ ‡ˆÓ  Æ„  

Ø≥ „ÂÓÚ· Í˘Ó‰Ø
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ÁÙÒ ´ ∞≥µ∏∞≥ ßÒÓ ¨‡¢Ú˘˙ ıÈ˜ ¨‰˜ÈËÓ˙Ó ≠ ≥ ≠

    

Æ„ÁÂÈÓ „ÏÂ˜Â˘Â ËÂ˘Ù „ÏÂ˜Â˘ ∫ÌÈ‚ÂÒ È˘Ó „ÏÂ˜Â˘ ˙ÂÒÈÙÁ ÌÈ¯ÎÂÓ ˙ÏÂÎÓ ˙ÂÁ·  .3 

ÆÌÈÏ˜˘  x  ‡Â‰ ËÂ˘Ù „ÏÂ˜Â˘ ˙ÒÈÙÁ ¯ÈÁÓ

Æ„ÏÂ˜Â˘ ˙Â˜Ï ˙ÏÂÎÓÏ ÂÎÏ‰ È„Â ÈÒÂÈ   

 ¯ÈÁÓÓ ¯˙ÂÈ 50% Ô‰Ó ˙Á‡ ÏÎ ¯Â·Ú· ÌÏÈ˘Â ¨„ÁÂÈÓ „ÏÂ˜Â˘ Ï˘ ˙ÂÒÈÙÁ È˙˘ ‰˜ ÈÒÂÈ

ÆËÂ˘Ù „ÏÂ˜Â˘ ˙ÒÈÙÁ 

ÆÈÒÂÈ ÌÏÈ˘˘ ÏÏÂÎ‰ ÌÂÎÒ‰ ˙‡ x ˙ÂÚˆÓ‡· Ú·‰  Æ‡

 ˙ÂÁÙ 20% Ô‰Ó ˙Á‡ ÏÎ ¯Â·Ú· ÌÏÈ˘Â ¨ËÂ˘Ù „ÏÂ˜Â˘ ˙ÂÒÈÙÁ È˙˘ Úˆ·Ó· ‰˜ È„

ÆËÂ˘Ù „ÏÂ˜Â˘ ˙ÒÈÙÁ Ï˘ ÏÈ‚¯‰ ¯ÈÁÓ‰Ó 

ÆÈ„ ÌÏÈ˘˘ ÏÏÂÎ‰ ÌÂÎÒ‰ ˙‡ x ˙ÂÚˆÓ‡· Ú·‰  Æ·

 ËÂ˘Ù „ÏÂ˜Â˘ ˙ÂÒÈÙÁ Ú·¯‡ ¯ÈÁÓÓ ¯˙ÂÈ ÌÈÏ˜˘ ‰˘ÂÏ˘ „ÁÈ ÂÓÏÈ˘ È„Â ÈÒÂÈ ÈÎ ÚÂ„È

Æ®Úˆ·Ó· ÂÈ‡˘© 

ÆËÂ˘Ù „ÏÂ˜Â˘ ˙ÒÈÙÁ Ï˘ ÏÈ‚¯‰ ¯ÈÁÓ‰ ˙‡ ‡ˆÓ  Æ‚

Ø¥ „ÂÓÚ· Í˘Ó‰Ø



ÁÙÒ ´ ∞≥µ∏∞≥ ßÒÓ ¨‡¢Ú˘˙ ıÈ˜ ¨‰˜ÈËÓ˙Ó ≠ ¥ ≠

ÈÏ¯‚ËÈ‡Â ÈÏ‡Èˆ¯ÙÈ„ ÔÂ·˘Á

 Æ  ( )f x x x2= -     ‰Èˆ˜ÂÙ‰ ‰Â˙  .4

Æ‰Èˆ˜ÂÙ‰ Ï˘ ‰¯„‚‰‰ ÌÂÁ˙ ˙‡ ‡ˆÓ  ®±©  Æ‡   

ÆÌÈ¯Èˆ‰ ÌÚ ‰Èˆ˜ÂÙ‰ Û¯‚ Ï˘ ÍÂ˙ÈÁ‰ ˙Â„Â˜ ˙‡ ‡ˆÓ  ®≤©   

Æ‰‚ÂÒ ˙‡ Ú·˜Â ¨‰Èˆ˜ÂÙ‰ Ï˘ ÔÂˆÈ˜‰ ˙„Â˜ ˙‡ ‡ˆÓ  ®≥©   

 Æ IV, III, II, I ÌÈÙ¯‚ ‰Ú·¯‡ ÍÈÙÏ  Æ· 

Æ˜Ó ø‰Â˙‰ ‰Èˆ˜ÂÙ‰ ˙‡ ¯‡˙Ó ÌÈÙ¯‚‰ ÔÈ·Ó ‰ÊÈ‡  
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  ˙‡ Í˙ÂÁ ¯˘È‰ k Ï˘ ÌÈÎ¯Ú ÂÏÈ‡ ¯Â·Ú ‡ˆÓ Æ®¯ËÓ¯Ù ‡Â‰ k©  y = k ¯˘È‰ ÔÂ˙  Æ‚  

Æ˙ÂÂ˘ ˙Â„Â˜ È˙˘· ‰Â˙‰ ‰Èˆ˜ÂÙ‰  

 y x x6 52
= - + -   ‰ÏÂ·¯Ù‰ Û¯‚  .5 

Æ®¯ÂÈˆ ‰‡¯©  B –Â A  ˙Â„Â˜· x –‰ ¯Èˆ ˙‡ Í˙ÂÁ 

Æ‰ÏÂ·¯Ù‰ Ï˘ ÌÂÓÈÒ˜Ó‰ ˙„Â˜ ‡È‰ M ‰„Â˜‰ 

Æ B –Â M ˙Â„Â˜‰ È¯ÂÚÈ˘ ˙‡ ‡ˆÓ  Æ‡ 

Æ MB ¯˘È‰ ˙‡ÂÂ˘Ó ˙‡ ‡ˆÓ  Æ· 

 È„È ÏÚÂ ‰ÏÂ·¯Ù‰ È„È ÏÚ Ï·‚ÂÓ‰ ÁË˘‰ ˙‡ ·˘Á  Æ‚ 

Æ®¯ÂÈˆ· Â˜ÂÂ˜Ó‰ ÁË˘‰© MB ¯˘È‰  

Øµ „ÂÓÚ· Í˘Ó‰Ø
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ÁÙÒ ´ ∞≥µ∏∞≥ ßÒÓ ¨‡¢Ú˘˙ ıÈ˜ ¨‰˜ÈËÓ˙Ó ≠ µ ≠

ÆÔÂ˘‡¯‰ ÚÈ·¯·  y x 272
=- +  ‰Èˆ˜ÂÙ‰ Û¯‚ ÔÂ˙  Æ6 

‰Èˆ˜ÂÙ‰ Û¯‚ ˙‡ Í˙ÂÁ x –‰ ¯ÈˆÏ ÏÈ·˜Ó‰ ¯˘È 

¨ÔÂ˘‡¯‰ ÚÈ·¯· ˙‡ˆÓ˘  A ‰„Â˜· 

ÆB  ‰„Â˜· y–‰ ¯Èˆ ˙‡Â 

  A ‰„Â˜‰ ˙‡ ÌÈ¯·ÁÓ 

Æ®¯ÂÈˆ ‰‡¯© O ÌÈ¯Èˆ‰ ˙È˘‡¯ ÌÚ 

 AB ÚË˜‰ Í¯Â‡ ˙ÂÈ‰Ï ÍÈ¯ˆ ‰Ó  Æ‡ 

øÈÏÓÈÒ˜Ó ‰È‰È  AOB ˘ÏÂ˘Ó‰ ÁË˘˘ È„Î   

ø AOB ˘ÏÂ˘Ó‰ Ï˘ ÈÏÓÈÒ˜Ó‰ ÁË˘‰ Â‰Ó  Æ·

°‰ÁÏˆ‰·
Ï‡¯˘È ˙È„ÓÏ ‰¯ÂÓ˘ ÌÈ¯ˆÂÈ‰ ˙ÂÎÊ

ÍÂÈÁ‰ „¯˘Ó ˙Â˘¯· ‡Ï‡ ÌÒ¯ÙÏ Â‡ ˜È˙Ú‰Ï ÔÈ‡
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