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úÂ„Â˜  ±     —  Î¢‰Ò       

ùÂÓÈù· ¯úÂÓ ¯ÊÚ ¯ÓÂÁ  Æ‚

 ÆúÂ ÎúÏ ÔúÈ ‰ ÔÂ·ùÁÓ· úÂ Îú‰ úÂÈÂ¯ùÙ‡· ùÓúù‰Ï ÔÈ‡ ÆÈÙ¯‚ ‡Ï ÔÂ·ùÁÓ  ®±©

Æ‰ ÈÁ·‰ úÏÈÒÙÏ ÌÂ¯‚Ï ÏÂÏÚ ÔÂ·ùÁÓ· úÂ Îú‰ úÂÈÂ¯ùÙ‡· Â‡ ÈÙ¯‚ ÔÂ·ùÁÓ· ùÂÓÈù  

Æ®ÌÈÙ¯ÂˆÓ© úÂ‡ÁÒÂ  ÈÙ„  ® ©

úÂ„ÁÂÈÓ úÂ‡¯Â‰  Æ„

Æ„·Ï· ‰¯ÙÒÓ ú‡ ÔÓÒ ª‰Ï‡ù‰ ú‡ ˜ÈúÚú Ï‡  ®±©

 ¯ù‡Î Ì‚ ¨ÔÂ¯úÙ‰ È·Ïù ú‡ ú¯·ÁÓ· ÌÂù¯ Æù„Á „ÂÓÚ· ‰Ï‡ù ÏÎ ÏÁú‰  ® ©

ÆÔÂ·ùÁÓ ú¯ÊÚ· ÌÈÚˆ·úÓ ÌÈ·ÂùÈÁ‰  

 Æú¯„ÂÒÓÂ ‰¯Â¯· ‰¯Âˆ·Â ËÂ¯ÈÙ· ¨ÌÈ·ÂùÈÁ ÏÏÂÎ ¨ÍÈúÂÏÂÚÙ ÏÎ ú‡ ¯·Ò‰  
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ÆÍú¯·ÁÓ·ù úÂ Âù‡¯‰ úÂ·Âùú‰ Èúù ˜¯ Â˜„·ÈÈ ¨úÂÏ‡ù ÈúùÓ ¯úÂÈ ÏÚ ‰ Úú Ì‡ !

ÆÓ¢˜ 120  ‡Â‰ ÌÈ¯Ú‰ Èúù ÔÈ· ˜Á¯Ó‰ Æ B ¯ÈÚ ÔÂÂÈÎÏ A ¯ÈÚÓ ‡ˆÈ ‚‰  .1

 ÂúÚÈÒ  úÏÈÁúÓ  ‰Úù 
4
3

  ¯Â·ÚÎ Ï·‡ ¨Ô Îúù ÈÙÎ ‰ÚÂ·˜ úÂ¯È‰Ó· ‚‰ ‰ ÚÒ  ‰ÏÁú‰·  

ÆÂ·Î¯· ‰Ï˜ú ‰úÈÈ‰

 ‡ˆÓ ‰ ÍÒÂÓÏ „Ú  ù¢Ó˜ 50  Ïù úÂ¯È‰Ó·  Ó¢˜ 10  ÚÒ Â ¨ A ÔÂÂÈÎÏ „ÈÓ ¯ÊÁ ‚‰ ‰  

ÆA –Ï Í¯„·  

 B ÔÂÂÈÎÏ ‚‰ ‰ ‡ˆÈ ÏÂÙÈË‰ ¯Á‡Ï „ÈÓÂ ¨úÂ˜„ 33  ÍùÓ· ‰Ï˜ú· ÏÙÈË ÍÒÂÓ‰  

Æ‰Ï˜ú‰ „Ú ÂúÚÈÒ  úÂ¯È‰ÓÓ  ù¢Ó˜ 10 –· ‰ Ë˜‰ úÂ¯È‰Ó·  

Æú ÎÂúÓ‰ ‰Úù‰ úÓÂÚÏ úÁ‡ ‰Úù Ïù ¯ÂÁÈ‡·  B –Ï ÚÈ‚‰ ‡Â‰  

ø‰Ï˜ú‰ „Ú ‚‰ ‰ Ïù ‰ÚÈÒ ‰ úÂ¯È‰Ó ‰úÈÈ‰ ‰Ó  
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 ÆÌÈù„Á ÌÈÏ‚Ï‚ 4  ÏÚ úÚÒÂ ‰ úÈ ÂÎÓ· ÏÂÈËÏ ‰‡ˆÈ ‰ÁÙùÓ  .3

Æ„Á‡ È·¯Ê¯ Ï‚Ï‚ ùÈ úÈ ÂÎÓ‰ Ïù ÔÚËÓ‰ ‡ú·  

Æ 0.05 ‡È‰ ÏÂÈË‰ ÔÓÊ· ù„Á Ï‚Ï‚· ®¯ßˆ Ù© ¯˜  ‰È‰Èù úÂ¯·úÒ‰‰  
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Æ ABC  ùÏÂùÓ· ÌÂÒÁ‰ Ï‚ÚÓ‰ ÊÎ¯Ó ‡È‰ O  ‰„Â˜ ‰  .5

  D  ‰„Â˜ ·  BC  ÚÏˆÏ ˜ÈùÓ Ï‚ÚÓ‰  

Æ F  ‰„Â˜ ·  AB  ÚÏˆÏÂ  

  P  „Ú  OF  ú‡Â  K  „Ú  OD  ú‡ ÂÎÈùÓ‰  

Æ OF = FP  –Â   OD = DK  –ù ÍÎ  

Æ FD BO=    ÈÎ ÁÎÂ‰  Æ‡

Æ BO PK=    ÈÎ ÁÎÂ‰  Æ·

  ¨ r  ‡Â‰ ÌÂÒÁ‰ Ï‚ÚÓ‰ ÒÂÈ„¯  ÔÓÒ  Æ‚

Æ  ABC 2B β=   ¨  BAC 2B α=   

Æ BOC  ùÏÂùÓ‰ ÁËù ú‡  r –Â  β ¨ α  úÂÚˆÓ‡· Ú·‰  

Æ O ÂÊÎ¯Óù Ï‚ÚÓ· ÌÂÒÁ  ABC úÂÈÂÂÊ–„Á ùÏÂùÓ  .6

ÒÂÈ„¯‰ ÍùÓ‰Â ¨Ï‚ÚÓ· ¯ËÂ˜ ‡Â‰  CF  

 ¨ D ‰„Â˜ ·  AC ÚÏˆ‰ ú‡ ÍúÂÁ  BO  

Æ¯ÂÈˆ· ¯‡ÂúÓÎ  

 ABDB α=   ÔÂú  
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x a

x a
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-        ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ ‰ Âú  .7

 Æ  a 02  ¨ ¯ËÓ¯Ù ‡Â‰  a  

 ®Í¯Âˆ‰ ú„ÈÓ·  a  úÂÚˆÓ‡· Ú·‰© ‡ˆÓ  Æ‡

Æ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù ‰¯„‚‰‰ ÌÂÁú ú‡  ®±©

Æ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù ‰„È¯ÈÂ ‰ÈÈÏÚ ÈÓÂÁú  ® ©

 Æ˜Ó   Æ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù ÏÂúÈÙ‰ úÂ„Â˜  Ïù  x –‰ È¯ÂÚÈù ú‡  ® ©

Æ®‰Ï‡Î ùÈ Ì‡© ÌÈ¯Èˆ‰ ÌÚ ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Û¯‚ Ïù ÍÂúÈÁ úÂ„Â˜  ®¥©

Æ®‰Ï‡Î ùÈ Ì‡© ÌÈ¯ÈˆÏ úÂÎ Â‡Ó‰ ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù úÂËÂËÙÓÈÒ‡  ® ©

Æ ( )f x   ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Û¯‚ Ïù ‰ˆÈ˜Ò ËË¯Ò  Æ·

  a 01   ¯Â·Ú  ( )f x   ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Û¯‚· ÌÈÈÂ Èù‰ ú‡ ¯·Ò‰  Æ‚

a 02   ¯Â·Ú ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Û¯‚ úÓÂÚÏ  

Æ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù ‰¯„‚‰‰ ÌÂÁú·  ®±©  

Æ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù ÏÂúÈÙ‰ úÂ„Â˜ ·  ® ©  
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   ( )f x x 4= - -    úÂÈˆ˜ ÂÙ‰ úÂ Âú  .8

    ( )g x x 4= - -     

Æ ®¯ÂÈˆ ‰‡¯©

 Ïù ‰¯„‚‰‰ ÌÂÁú ú‡ ‡ˆÓ  Æ‡

ÆúÂ Âú ‰ úÂÈˆ˜ ÂÙ‰Ó úÁ‡ ÏÎ  

Æ  x xo=  ‰·ù ‰„Â˜ ·  f(x) ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Û¯‚Ï ˜ÈùÓ‰ ¨ÛúÂùÓ ˜ÈùÓ ùÈ úÂÈˆ˜ ÂÙÏ

 ̃ ÈùÓ ÛúÂùÓ‰ ˜ÈùÓ‰ ‰·ù ‰„Â˜ ‰ Ïù ÌÈ¯ÂÚÈù‰ ú‡ xo úÂÚˆÓ‡· Ú·‰  ®±©  Æ·

Æ g(x) ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Û¯‚Ï  

Æ®ÌÈÈ¯ÙÒÓ ÌÈÎ¯Ú© ®±© · ÛÈÚÒ–úú· úÚ·‰ù ‰˜ù‰‰ ú„Â˜  Ïù ÌÈ¯ÂÚÈù‰ ú‡ ‡ˆÓ  ® ©  

  g(x) ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù Û¯‚‰ È„È ÏÚ ¨ÛúÂùÓ‰ ˜ÈùÓ‰ È„È ÏÚ Ï·‚ÂÓ‰ ÁËù‰  Æ‚

Æ x –‰ ¯Èˆ ·È·Ò ··ÂúÒÓ ¨ x –‰ ¯Èˆ È„È ÏÚÂ  

Æ¯ˆÂ ù ·Â·ÈÒ‰ ÛÂ‚ Ïù ÁÙ ‰ ú‡ ‡ˆÓ  

Æ  x
2
3

2
3

# #
π π

-   ÌÂÁú·   ( ) tanf x x2 2
=   ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ ‰ Âú  .9

ÔÂú ‰ ÌÂÁú·  Æ‡

Æú¯„‚ÂÓ ‰ È‡  f(x) ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ì¯Â·Úù  x –‰ ÈÎ¯Ú ú‡ ‡ˆÓ  ®±©

Æ®‰Ï‡Î ùÈ Ì‡© ÌÈ¯ÈˆÏ úÂÏÈ·˜Ó‰  f(x) ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù úÂËÂËÙÓÈÒ‡‰ ú‡ ‡ˆÓ  ® ©

ÆÔ‚ÂÒ ú‡ Ú·˜Â ¨ f(x) ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù ÔÂˆÈ˜‰ úÂ„Â˜  Ïù ÌÈ¯ÂÚÈù‰ ú‡ ‡ˆÓ  ® ©

Æ f(x) ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Û¯‚ Ïù ‰ˆÈ˜Ò ËË¯Ò  ®¥©

Æ ( ) tang x x x= -   ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù ú¯Ê‚ ‰ úÈÈˆ˜ ÂÙ ú‡ ‡ˆÓ  ®±©  Æ·

 ¨ y
3
2

=   ¯ùÈ‰ È„È ÏÚ Ï·‚ÂÓ‰ ÁËù‰ ú‡ ‡ˆÓ  x0
2

# #
π

  ÌÂÁú·  ® ©

Æ x –‰ ¯Èˆ È„È ÏÚÂ  f(x)  ‰Èˆ˜ ÂÙ‰ Ïù Û¯‚‰ È„È ÏÚ ¨ x
2
π

=   ¯ùÈ‰ È„È ÏÚ  

Æ g(x)  Ïù ú¯Ê‚ ‰ úÈÈˆ˜ ÂÙ· ¯ÊÚÈ‰  

!
Ï‡¯ùÈ ú È„ÓÏ ‰¯ÂÓù ÌÈ¯ˆÂÈ‰ úÂÎÊ

ÍÂ ÈÁ‰ „¯ùÓ úÂù¯· ‡Ï‡ ÌÒ¯ÙÏ Â‡ ˜ÈúÚ‰Ï ÔÈ‡
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